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3. Kapitel des 1. Teils

Capitulum tertium, in quo ostenditur et demonstratur pro-
portionem irrationalem esse ponendam

Ad demonstrandum inter aliquas magnitudines proportio-
nem irrationalem inveniri, quae nullo pacto sit sicut numeri ad
numerum.

Suppono primo, quod proportio quadratorum superficiali-
um est proportio costarum dublicata. Hoc est, si inter costas duo-
rum quadratorum superficialium sit aliqua proportio maioris inae-
qualitatis, inter quadrata erit proportio dupla ad illam, quae est in-
ter costas signatorum quadratorum, ut si inter costas duorum qua-
dratorum inaequalium superficialium fuerit proportio dupla, inter
quadrata erit proportio quadrupla. Haec suppositio clare probatur,
et demonstratur inferius in tertia parte tractatu secundo capitulo 2.
Videas eam ibi.

Secunda suppositio: quadratum diametri se habet ad qua-
dratum costae in proportione dupla. Hoc est, quadratum, cuius
qua[e]libet costa est aequalis diametro alicuius quadrati, se habet
in proportione dupla ad illud quadratum. Probatur haec suppositio,
et sit unum quadratum magnum, cuius latus sit DC et diameter sit
AC, sitque aliud parvum cum isto communicans, cuius costa sit
CF, et diameter sit DC, et dividatur quadratum maius per duos
diametros in quatuor triangulos aequales, ut patet in hac figura.

Alvarus Thomas, Liber de triplici motu, S. 6.

Quo posito arguitur sic: magnum quadratum est duplum ad
parvum quadratum, et ipsum magnum quadratum est quadratum
diametri ipsius parvi quadrati, ut patet manifeste, igitur quadra-
tum diamet[r]i se habet ad quadratum costae in proportione dup-
la. Consequentia patet cum minore, et arguitur maior, quia qua-
dratum magnum continet quater medietatem parvi quadrati ada-
equate, igitur ipsum magnum quadratum continet bis adaequate
parvum quadratum. Consequentia patet ex se, et probatur antece-
dens, quia quadratum magnum quater continet tantum, sicut est
triangulus DEC, ut patet, et ille triangulus est medietas parvi qua-
drati, ut manifeste patet in figura. Igitur magnum quadratum qua-
ter continet adaequate mediante parvi. Quod fuit probandum.

Terita suppositio: diametri ad costam est proportio, quae
est medietas duplae. Probatur, quia quadrati diametri ad quadra-
tum costae est proportio dupla, ut patet ex secunda suppositione.
Ergo diametri ad costam est proportio subdupla ad duplam, et per
consequens medietas duplae. Patet consequentia ex prima suppo-
sitione. Quam semper proportio quadratorum est dupla ad propor-
tionem costarum, et sic proportio costarum est medietas proportio-

nis quadratorum. Cum igitur proportio quadratorum fuerit dupla,
costarum proportio erit medietas duplae.

Quarta suppositio: cui[u]slibet proportionis suprapartientis
alter primorum numerorum est impar. Sunt autem primi numeri
alicuius proportionis, qui in ea proportione sunt numeri, ut tria et 2
sunt primi numeri proportionis sesquialterae, quia in naturali serie
numerorum inter nullos minores | proportio sesquialtera invenitur.
Probatur suppositio, quia si non, detur oppositum videlicet, quod
uterque sit numerus par, et arguitur sic: uterque istorrum est nume-
rus par. Ergo sequitur, quod uterque illorum est medietas, ut patet
ex definitione numeri paris, et proportio medietatum est eadem
cum proportione totorum, ut constat, et inferius probabis, igitur
illi non erant primi numeri talis proportionis, quia non erant mini-
mi illius proportionis, cum suae medietates sint numeri minores,
et per consequens non dedisti primos numeros talis propositionis.

Quinta suppositio: omne quadratum numeri imparis est im-
par. Probatur, quia omne quadratum numeri imparis est ille nu-
merus, qui resultat ex ductu numeri imparis in seipsum semel, ut
patet ex secundo arithmeticae Nicomachi, sed omnis numerus re-
sultans ex ductu numeri imparis in seipsum est impar, igitur omne
quadratum numeri imparis est impar. Probatur minor, quia si nu-
merus impar multiplicetur per numerum parem immediate praece-
dentem ipsum ut 5 per 4, tunc resultaret numerus par, sed quando
multiplicatur per seipsum, sive dicetur in seipsum semel, (quod
idem est), adhuc illi numero pari, qui resultabat ex multiplicatio-
ne numeri paris immediate praecedentis, additur numerus impar,
ut patet intelligenti. Igitur totum resultans erit numerus impar. Pa-
tet consequentia, quia si numerus impar addatur numero pari, re-
sultabit numerus impar. Exemplum, ut si ternarius multiplicetur
per numerum parem immediate praecedentem, puta binarium, re-
sultabit numerus par, puta senarius. Et si ulterius addatur numerus
ter[n]arius supra senarium resultabit novenarius, qui est numerus
impar resultans ex ductu ternarii in seipsum semel.

Sexta suppositio: nullus numerus impar est duplas ad ali-
quem numerum. Probatur, quia si esset duplus ad aliquem numer-
um, iam ille numerus esset sua medietas adaequate, et sic divide-
retur in duas medietates, et per consequens non esset impar.

His iactis suppositionibus sit prima conclusio: nulla pro-
portio diametri ad costam est multiplex aut multiplex superparti-
cularis aut multiplex suprapartiens. Probatur haec conclusio: om-
nis proportio multiplex aut multiplex superparticularis aut multi-
plex suprapartiens est dupla aut maior dupla, sed nulla proportio
diametri ad costam est dupla aut maior dupla, igitur nulla propor-
tio diametri ad costam est multiplex aut multiplex superparticu-
laris aut multiplex suprapartiens. Patet consequentia in secundo
secundae, et maior similiter, quia omnis proportio multiplex est
dupla vel m[a]ior, et omnis proportio multiplex superparticularis
aut multiplex suprapartiens est maior dupla, ut patebit ex secunda
parte, igitur omnis proportio multiplex aut multiplex superparti-
cularis aut multiplex suprapartiens est dupla vel maior dupla. Iam
probatur minor, quia omnis proportio diametri ad costam est me-
dietas duplae sive subdupla ad duplam, (quod idem est), adaequa-
te, ergo nulla proportio diametri ad costam est ipsa tota dupla vel
maior dupla. Patet antecedens ex tertia suppositione, et probatur
consequentia, quia alias medietas esset aequalis suo toti vel maior,
quod non est po[s]sibile deductis sophistarum quisquiliis.

Secunda conclusio: nulla proportio diametri ad costam est
aliqua proportio superparticularis. Probatur, quia omnis proportio
superparticularis
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est sexquialtera vel sexquitertia vel minor sexquitertia, et nulla
proportio diametri ad costam est sexquialtera vel sexquitertia vel
minor sesquitertia, ergo nulla proportio diametri ad costam est su-
perparticularis. Consequentia patet cum maiore manifeste, et pro-
batur minor, quam omnis proportio sexquialtera vel sexquitertia
vel minor sexquitertia est maior vel minor medietate duplae, et
nulla proportio diametri ad costam est maior vel minor medietate
duplae, quia est aequalis medietati duplae, ut patet ex tertia suppo-
sitione. Igitur nulla proportio diametri ad costam est sexquialtera
vel sesquitertia vel minor sexquitertia. Consequentia patet cum
minore, et maior probatur, quia sexquialtera est maior quam me-
dietas duplae, et sexquitertia minor quam medietas duplae, et ex
consequenti per locum a maiori, quaelibet minor sesquitertia est
minor quam medietas duplae, ergo omnis proportio sexquialtera
vel sexquitertia vel minor sexquitertia est maior vel minor medi-
etate duplae. Probatur tamen antecedens, quia dupla componitur
adaequate ex sexquialtera et sexquitertia, ut patet ex secunda par-
te, et sexquialtera est maior, et sexquitertia minor, igitur sexquial-
tera est maior quam medietas duplae, et sexquitertia minor quam
medietas duplae. Patet consequentia ex sexta suppositione quarti
capitis secundae partis.

Tertia conclusio: nulla proportio diametri ad costam est ali-
qua proportio suprapartiens.

Probatur, quia omnis proportio suprapartiens reperibilis est
inter duos numeros, quorum alter est impar, et nulla proportio dia-
metri ad costam reperibilis est inter duos numeros, quorum alter
est impar, ergo nulla proporito diametri ad costam est aliqua pro-
portio suprapartiens. Patet consequentia in secundo secundae ut
prius, et maior ex quarta suppositione, et minor probatur, quia si
non, detur oppositum videlicet, quod proportio diametri ad cost-
am reperitur inter duos numeros, quorum alter est impar, ita quod
diameter et costa se habere possunt ut duo numeri, quorum al-
ter est impar. Vel igitur diameter erit numerus impar, vel costa, si
diameter, sequitur, quod quadratum ipsius diametri erit numerus
impar. Patet consequentia ex quinta suppositione, et ultra quadra-
tum diametri est numerus impar, ergo quadratum diametri non est
duplum ad quadratum costae. Patet consequentia ex sexta supposi-
tione, et consequens est falsum, ut patet ex secunda suppositione,
igitur et antecedens. Non est igitur dicendum, quod diameter est
numerus impar respectu costae, si vero, costa sit numerus impar
respectu diametri, sequitur, quod quadratum eius erit numerus im-
par, sed quadratum eius est etiam quadratum diametri, quam ipsa
costa est diameter minoris quadrati, ut patet in superiori figura.
Igitur quadratum diametri est numerus impar. Patet consequen-
tia ex quinta suppositione, et per consequens quadratum diametri
non est duplum ad quadratum costae. Patet consequentia ex sexta
suppositione, et consequens est falsum, ut patet ex secunda sup-
positione, igitur et antecedens. Et sic patet, quod nec diameter se
habet sicut numerus impar nec costa. ¶ Aliquam autem quantita-
tem se habere ut numerus impar respectu alterius est ipsam dividi
saltem ad imaginationem in partes aequales denominatas a nume-
ro impari ut in tres tertias, in quinque quintas, in septem septimas
et sic consequenter et hoc respectu alterius quantitatis divisae in
partes illis | aequales, ut si pedale dividatur in tres tertias, et bipe-

dale in sex sex[t]as, quarum sextarum quaelibet est aequalis uni
tertiae pedalis, tunc dico, quod pedale se habet ut numerus impar
respectu bipedalis. Tu tamen adverte, quod etiam potest se habere
ut numerus par respectu bipedalis, tamen semper inter pedale et
bipedale erit proportio dupla. Diameter autem et costa numquam
sic se possunt habere, quod diameter se habeat ut numerus impar
respectu costae vel econtra, ut probatum est.

Quarta conclusio: omnis proportio diametri ad costam est
irrationalis. Probatur haec conclusio, quia omnis proportio ratio-
nalis est multiplex aut multiplex superparticularis aut multiplex
suprapartiens aut superparticularis aut suprapartiens, et nulla pro-
portio diametri ad costam est multiplex aut multiplex superparti-
cularis aut multiplex suprapartiens, ut patet ex prima conclusione,
aut superparticularis, ut patet ex secunda, aut suprapartiens, ut pa-
tet ex tertia. Igitur nulla proportio diametri ad costam est rationa-
lis. Consequentia patet ut supra, et maior ex fine primi capitis. Illa
enim est summa divisio proportionis rationalis, et ultra nulla pro-
portio diametri ad costam est rationalis et est proportio, igitur est
proportio irrationalis. Patet consequentia a sufficienti divisione.

4. Kapitel des 1. Teils

Capitulum quartum, in quo agitur de infinitis speciebus pro-
portionis irrationalis et de earum procreatione

Proportio irrationalis perinde atque rationalis in infinitas
distribuitur species. Ad quod mathematica industria inferendum
ponuntur aliquae suppositio[n]es.

Prima suppositio: si duae quantitates se habent ut duo nu-
meri, aggregatum ex eis se habebit ut unus numerus. Probatur,
quia semper ex additione numeri ad numerum resultat numerus
maior.

Secunda suppositio: si aliquae quantitates se habeant in
proportione rationali, illae se habebunt ut duo numeri et econtra.
Patet suppositio haec ex definitione proportionis ratioalis cum suo
correlario [in] primo capite posita.

Tertia suppositio: si duae quantitates se habeant in propor-
tione rationali, aggregatum ex eis se habet in proportione rationali
ad quamlibet illarum quantitatum. Probatur haec suppositio: quam
si se habent in proportione rationali, iam quaelibet illarum se ha-
bet ut numerus, ut patet ex secunda suppositione, et si quaelibet
illarum se habet ut [n]umerus, se aggregatum ex eis [...] habet ut
numerus, ut patet ex prima suppositione, et per consequens illius
agggregati, quod se habet ut numerus, ad utramque illarum quan-
titatum, quae se habent ut numeri, erit proportio rationalis, ut patet
ex secunda suppositione. Quod fuit probandum.

Qu[ar]ta suppositio: costae ad excessum, quo diameter ex-
cedit costam, [est] proportio irrationalis. Probatur, quia si esset
rationalis, iam se haberent ut duo numeri, ut patet ex secunda sup-
positione. Et si se haberent ut duo numeri, aggregatum ex eis, quod
adaequate est diameter, haberet se in proportione rationali ad ut-
rumque illorum et per consequens ad costam, ut patet ex tertia
suppositione, et sic diametri ad costam esset rationalis proportio,
quod est contra qua[r]tam conclusionem praecedentis capitis.


